SOLUTION - 60.
Démontrer qu’un triangle de cotés a, b, ¢ est rectangle si et seulement si :
(a4+b4+c4)2 - 2(a8+b8+cs)
On a les identités suivantes :

@2 +02+c)) (—al+b2+c?) (a2 —b+c?) (a2 + b2 — )
[(0? + )% a* ] [a* — (b — &)
S =P ab +at (02 + D) + (b2 )Y
—af-pt-ct+2@' b +atct+btct)
@ +b*+ct ) -2 @ +b%+cd)

Or, le triangle est rectangle si et seulement si
(-a?+b*+c?)=0ou (@°-b*+c?)=0 ou (a*+b*-c?)=0.

Comme (a%+b? + c?) > 0, le triangle est rectangle si et seulement si :
(@+b*+c) (—a’+b*+c) (@®-b*+c?) @ +b*-c?) =0 doncsietseulementsi:

@ +b*+ct)? 2@ +b¥+c) =0 CQFD.
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